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1. �®çª¨ X, Y , Z, W à á¯®«®¦¥­ë ­  áâ®à®­ å AB, BC, CD ¨ DA ª¢ ¤à â  ABCD
á®®â¢¥âáâ¢¥­­® â ª, çâ® ∠BXY = ∠CY Z = ∠DZW = ∠AWX 6= 45◦. �®ª ¦¨â¥, çâ® XY ZW {

ª¢ ¤à â.

2. � ­ ¯ à ««¥«®£à ¬¬ ABCD. �ªàã¦­®áâì ω1 ª á ¥âáï ®âà¥§ª®¢ AB ¨ AD,   ®ªàã¦­®áâì

ω2 ª á ¥âáï ®âà¥§ª®¢ BC ¨ CD. �ª § «®áì, çâ® áãé¥áâ¢ã¥â ®ªàã¦­®áâì, ª®â®à ï ª á ¥âáï

¯àï¬ëå AD ¨ DC,   â ª¦¥ ª á ¥âáï ¢­¥è­¨¬ ®¡à §®¬ ®ªàã¦­®áâ¥© ω1 ¨ ω2. �®ª ¦¨â¥,

çâ® áãé¥áâ¢ã¥â ®ªàã¦­®áâì, ª®â®à ï ª á ¥âáï ¯àï¬ëå AB ¨ BC,   â ª¦¥ ª á ¥âáï ¢­¥è­¨¬

®¡à §®¬ ®ªàã¦­®áâ¥© ω1 ¨ ω2.

3. �®¦­® «¨ à áªà á¨âì ¢á¥ à¥¡à  ¯®«­®£® £à ä  ­  3000 ¢¥àè¨­ å ¢ 10 æ¢¥â®¢ â ª, çâ®¡ë ­¥

¡ë«® ®¤­®æ¢¥â­ëå âà¥ã£®«ì­¨ª®¢?

4. � ª®¥ ­ ¨¬¥­ìè¥¥ ª®«¨ç¥áâ¢® « ¤¥© ¬®¦­® à ááâ ¢¨âì ­  ¤®áª¥ 100× 100 â ª, çâ®¡ë ª ¦¤ ï

ª«¥âª  ­ å®¤¨« áì ¯®¤ ã¤ à®¬ å®âï ¡ë ¤¢ãå « ¤¥©, áâ®ïé¨å ­  ¤àã£¨å ª«¥âª å? �ç¨â ¥âáï,

çâ® ª«¥âªã ¡ìîâ ¢á¥ « ¤ì¨, áâ®ïé¨¥ á ­¥© ­  ®¤­®© £®à¨§®­â «¨ ¨«¨ ¢¥àâ¨ª «¨ (­® ­¥ ¢ ­¥©

á ¬®©).

5. � ¯à®áâà ­áâ¢¥ ¤ ­® ¡¥áª®­¥ç­®¥ ¬­®¦¥áâ¢® â®ç¥ª. �®ª ¦¨â¥, çâ® ¨§ íâ¨å â®ç¥ª ¬®¦­®

¢ë¡à âì 100 â ª¨å, çâ® ¢á¥ ¯®¯ à­ë¥ à ááâ®ï­¨ï ¬¥¦¤ã ¢ë¡à ­­ë¬¨ â®çª ¬¨ ¡ã¤ãâ à §«¨ç­ë.

6. �®çª  P ­  ¤¨ £®­ «¨ BD ¯ à ««¥«®£à ¬¬  ABCD â ª®¢ , çâ® ∠PCB = ∠ACD. �¯¨á ­­ ï

®ªàã¦­®áâì âà¥ã£®«ì­¨ª  ABD ¢â®à¨ç­® ¯¥à¥á¥ª ¥â ¤¨ £®­ «ì AC ¢ â®çª¥ E. �®ª ¦¨â¥, çâ®
∠AED = ∠PEB.

7. � ©¤¨â¥ ¢á¥ äã­ªæ¨¨ f : Q → Q â ª¨¥, çâ® ¤«ï ¢á¥å x, y, z ∈ Q ¢ë¯®«­¥­®

f(x + f(y + f(z))) = y + f(x + z).

8. � ­® ­ âãà «ì­®¥ ç¨á«® n. �®ª ¦¨â¥, çâ® ãà ¢­¥­¨¥ nx2 + y3 = z4 ¨¬¥¥â ¡¥áª®­¥ç­® ¬­®£®

à¥è¥­¨© ¢ æ¥«ëå x, y, z â ª¨å, çâ® ���(y, z) = 1.

9. �§­ ç «ì­® ­  ¤®áª¥ ­ ¯¨á ­® ç¨á«® 1. �¢®¥ ¨£à îâ ¢ ¨£àã: ª ¦¤ë© á¢®¨¬ å®¤®¬ ¯à¨¡ ¢«ï¥â

ª ç¨á«ã ­  ¤®áª¥ ª¢ ¤à â ­ âãà «ì­®£® ç¨á« . �á«¨ ¯®á«¥ çì¥£®-â® å®¤  ­  ¤®áª¥ ®ª § «áï

ª¢ ¤à â ­ âãà «ì­®£® ç¨á«  | íâ®â ¨£à®ª ­¥¬¥¤«¥­­® ¢ë¨£àë¢ ¥â, ¨ ¨£à  § ª ­ç¨¢ ¥âáï.

�á«¨ ¯®á«¥ 1 000 000 å®¤®¢ ª ¦¤®£® ¨£à®ª  íâ®£® ­¥ á«ãç¨«®áì | ®¡êï¢«ï¥âáï ­¨çìï. �®¦¥â

«¨ ª ª®©-­¨¡ã¤ì ¨§ ¨£à®ª®¢ ¢ë¨£à âì, ª ª ¡ë ­¨ å®¤¨« ¢â®à®©?

10. �¥©áâ¢¨â¥«ì­ë¥ ç¨á«  a, b, c â ª®¢ë, çâ® a > b > c > 0. �®ª ¦¨â¥, çâ®

(a− b + c)
(

1
a
− 1

b
+

1
c

)
> 1.


