
1. Â ðÿä íà äîñêå çàïèñàíû 2013 ÷èñåë, ñóììà êîòîðûõ ïîëîæèòåëüíà.

à) Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü 10 ÷èñåë ñ ïîëîæèòåëüíîé ñóììîé.

á) Îñòàíåòñÿ ëè âåðíûì óòâåðæäåíèå à) äëÿ 10 ïîäðÿä èäóùèõ ÷èñåë?

2. Â êëåòêàõ áåñêîíå÷íîé êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè ðàññòàâëåíû ÷èñëà. Èçâåñòíî, ÷òî â êàæäîì ïðÿìî-

óãîëüíèêå 1× 7 ñóììà ÷èñåë ïîëîæèòåëüíà. Äîêàæèòå, ÷òî â íåêîòîðîì òðåõêëåòî÷íîì óãîëêå

ñóììà ÷èñåë ïîëîæèòåëüíà.

∗. Òà æå çàäà÷à ñ çàìåíîé 1× 7 è óãîëêà íà äâå ïðîèçâîëüíûå êëåò÷àòûå ôèãóðû.

3. Èìåþòñÿ äâå îäèíàêîâûå øåñòåðåíêè ñî 100 çóáöàìè. Èç êàæäîé âûëîìàëè ïî 50 çóáöîâ.

à) Äîêàæèòå, ÷òî èõ ìîæíî ñîâìåñòèòü òàê, ÷òîáû âòîðàÿ øåñòåðåíêà çàêðûâàëà íå ìåíåå 25

âûëîìàííûõ çóáöîâ ïåðâîé.

á) Äîêàæèòå, ÷òî îöåíêà èç ïóíêòà à) íåóëó÷øàåìà.

4. Êàæäûé áîëòóí äðóæèò õîòÿ áû ñ îäèí ìîë÷óíîì. Áîëòóí ìîë÷èò, åñëè åñëè â êàáèíåòå ñèäèò

íå÷åòíîå ÷èñëî åãî äðóçåé � ìîë÷óíîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ïðèãëàñèòü íà ôàêóëüòàòèâ íå

ìåíåå ïîëîâèíû êëàññà òàê, ÷òîáû âñå áîëòóíû ìîë÷àëè.

5. Íà ïëîñêîñòè äàíû 100 òî÷åê îáùåãî ïîëîæåíèÿ, è ðàññìàòðèâàþòñÿ âñåâîçìîæíûå òðåóãîëü-

íèêè ñ âåðøèíàìè â ýòèõ òî÷êàõ. Äîêàæèòå, ÷òî îñòðîóãîëüíûõ ñðåäè íèõ íå áîëåå 70 %.

6. Íà ìàòåìàòè÷åñêîé îëèìïèàäå ó÷àñòíèêàì áûëè ïðåäëîæåíû 6 çàäà÷. Îêàçàëîñü, ÷òî êàæäàÿ

ïàðà çàäà÷ áûëà ðåøåíà áîëåå ÷åì 2
5 îò îáùåãî ÷èñëà ó÷àñòíèêîâ, íî íèêòî íå ðåøèë âñå 6

çàäà÷. Äîêàæèòå, ÷òî à) íàéäåòñÿ ó÷àñòíèê, êîòîðûé ðåøèë ðîâíî 5 çàäà÷; á) íàéäóòñÿ õîòÿ

áû äâà òàêèõ ó÷àñòíèêà.

7. Íàéäèòå äëèíó êðèâîé ïîñòîÿííîé øèðèíû 1.
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