
8. Èìåþòñÿ äâà îäèíàêîâûõ äîäåêàýäðà ñ 9 ïîêðàøåííûìè âåðøèíàìè. Äîêàæèòå, ÷òî èõ ìîæíî

ñîâìåñòèòü òàê, ÷òîáû ñîâïàëî íå ìåíåå 5 ïîêðàøåííûõ âåðøèí.

9. Äëÿ ñåìèçíà÷íîãî ÷èñëà a (äîïóñêàåòñÿ, ÷òî ÷èñëî íà÷èíàåòñÿ ñ 0) ÷åðåç n(a) îáîçíà÷èì êîëè-

÷åñòâî øåñòèçíà÷íûõ ÷èñåë, êîòîðûå ìîæíî èç íåãî ïîëó÷èòü âû÷åðêèâàíèåì îäíîé èç öèôð.

Íàéäèòå ñðåäíåå çíà÷åíèå n(a).

10. Íà îòðåçêå äëèíîé 1 ðàñïîëîæåíû ïîïàðíî íå ïåðåñåêàþùèåñÿ îòðåçêè, ñóììà äëèí êîòîðûõ

ðàâíà p. Îáîçíà÷èì ýòó ñèñòåìó îòðåçêîâ A. Ïóñòü B � äîïîëíèòåëüíàÿ ñèñòåìà îòðåçêîâ Äîêà-

æèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ïàðàëëåëüíûé ïåðåíîñ T , äëÿ ïåðåñå÷åíèå B ∩T (A) ñîñòîèò èç îòðåçêîâ,
ñóììà äëèí êîòîðûõ íå ìåíüøå p(1− p)/2.

11. Ó Êëàðû åñòü êîìïëåêò âñåâîçìîæíûõ áóñ èç 4n áóñèíîê, ãäå êàæäàÿ áóñèíêà ëèáî ÷¸ðíàÿ,

ëèáî áåëàÿ. Êàðë èñïîðòèë îäèí ýêçåìïëÿð, ïåðåñòàâèâ â íåì áóñèíêè. Êëàðà õî÷åò ïåðåêðàñèòü

êàê ìîæíî ìåíüøå áóñèíîê â èñïîð÷åííîì ýêçåìïëÿðå, ÷òîáû ñíîâà ïîëó÷èëèñü ïðåæíèå áóñû.

Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî áóñèíîê åé ìîæåò ïîíàäîáèòüñÿ ïåðåêðàñèòü? (Áóñû, îòëè÷àþùèåñÿ

ïîâîðîòîì èëè ïåðåâîðîòîì, ñ÷èòàþòñÿ îäèíàêîâûìè.)

12. Íàéäèòå ñðåäíåå âñåõ 7-çíà÷íûõ ÷èñåë, ñîñòîÿùèõ à) èç íå÷åòíûõ öèôð; á) èç íåíóëåâûõ ðàç-

ëè÷íûõ öèôð

13. à) Íàéäèòå êîëè÷åñòâî ïîäìíîæåñòâ ìíîæåñòâà S = {1, 2, . . . , p − 1}, ãäå p � ïðîñòîå ÷èñëî,

äëÿ êîòîðûõ ñóììà ýëåìåíòîâ êðàòíà p. á) Àíàëîãè÷íûé âîïðîñ ñ çàìåíîé p íà ïðîèçâîëüíîå

íàòóðàëüíîå è ìíîæåòñâà S íà ìíîæåñòâî ÷èñåë, ìåíüøèõ n è âçàìíî ïðîñòûõ ñ n.
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